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Tenta i TMV036/TMVO035 Analys och linjir algebra K/Bt/Kf, del A.

1. Sats Ange definitionen for derivatan av en funktion. Ange ett fullstindingt bevis
till formeln f6r derivatan av produkt av tva deriverbara funktioner. (6p)

2. Gréansviirde och kontinuitet. 1) Ange definition for en funktion kontinuerlig i
en inre punkt pa definitionsintervall.

2) Betrakta foljande funktion:
:Esin(%), for —1<z<0
flz) = 1, forx=0
exp (—2), for0<z <1

Bestdm om f dr kontinuerlig i origo eller inte och ange ett fullstéindigt bevis. (6p)

3. Derivering. Beriikna derivatan av funktionen

1= s (221)) o

x—2% for0<a <2
sin2(x), for — 7 <x<0

4. Tillampning av derivator. Betrakta funktionen: g(x) = {

definierad pa intervallet [—7, 2].

a)Bestdm punkter déir funktionen inte #r kontinuerlig, singuldra punkter, lokala
extrempunkter, absolut maximum och absolut minimum pé det intervallet.  (6p)

b) Bestdm bojningspunkter (inflection points), och de intervall dér funktionen &r
vixande, avtagande, konkav uppat och konkav nerat. Rita en skiss av grafen till
funktionen. (4p)

5. Taylors polynom. Approximera funktionen: f(x) = v/8 — x med Taylors polynom
av grad 2 runt punkten a = 0 med felterm pa Lagranges form. Uppskatta hur stor
dr feltermen i fall z = —0, 1. (6p)

6. Gransvirde. Berikna griansvirdet: lim sin(z) — @ (6p)

e=0In(1+ z) — 2 + 322

Du far anviinda 'Hopitals regel eller (enklare!) Taylors polynom.

7. Geometri i rummet. Skriv en ekvation pa standart form for en linje genom origo
sa att linjen &r parallel med x-y koordinatplanet och med planet :
r—2y+32+11=0. (6p)

8. Geometri i rummet. Bestdm minimala avstandet mellan tva parallela plan:
x—2y+32—1=00chz—2y+32+5=0. (6p)

Tips: Borja l6sa uppgifter fran den som verkar vara littats, ta sedan den
som kiinns vara nist littast o.s.v.

Maxpoéng: 50 ; 3: 20; 4: 30; 5: 40



